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Résumé : ce travail contient deux conclusions ;on vas établir une relations
entre la fonction Zeta de Riemann et la fonction de compte des nombres
premiers pour la suite des ane"Sofl sestunréel s> 1 .ensuite La somme
des inverses de la fonction de compte des nombres premiers est égal a la
constante 1,48 pour une suite des nombres de x,=e™ ou n est un entier
naturelle.

la fonction de Gauss de compte des nombres premiers par m(x)= ou log désigne la

X
log(x)
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logarithme népérien. La fonction Zeta de Riemann est &(s) = )] — pour s un réel strictement

positif.
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1) Pour la suite x,,= e™ ou n est un entier naturel non nul et s > 1

N
en

Tl = h—
m(e™) = log(ens) ns’

n(:T) = % ce qui donne Y7 °—= (e Z+°° = &(s) pour s > 1.
+oo m(e™ )
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Conclusion 1: pours>1 &(s) = ou 7 est la fonction de comptes des

nombres premiers de Gauss et  la fonction classique de Riemann.
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2)Pour la suite x,, = e™ ou n est un entier naturel non nulle n(e™) = Toee™ -~ 7
L~ ion fait la somme de n=0 a I’infinie on obtient Y#® —— = Y+ L
m(e™) en 0 n(em 0 en-

Pour calculer cette derniére somme on définit la suite de fonction f,(t) = e ™.
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O ~t cette suite est géométrique et la somme converge lorsque 0 < e t<1.
n

—p— t
Alors pour t strictement positive on a ;Y5 f,(t) = fo(‘[)1 z avec fy(t) =1
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lorsque N tend vers I’infinie Y,§* f,,(t) =

et
Fof () = _—_t)z ce qui donne Y.¢® —ne =
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Pourt=1ona)¢®—ne™ =
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Ce quidonne 2,3~ ne oy = 0,92067.
Ce qui donne Y§* n(zn) = yi® eln =~ 0,92067.

Pour améliorer cette résultat on vas substituer les neuf premiers de cette somme par leurs valeurs
exactes de fonction compte des nombres premiers (le nombre des nombres premiers exact

inferieurs a x), ¢’est-a-dire :

1 1 11 11 1 11 1
(e9) n(el) m(e?) 3 m(e3) 8 n(e4) 16 m(e5) 34

11 1 1 1 1

n(e®) 79 m(e’) 183 m(e®) 407

Alors (5 en)(1+1+1+1+1+1+1+1+1))+

m(e%) mw(el) m(e?) me3) met) mnwes) ned) n?) n(ed)

(0+1+ ittt +—+—)
183 407

0 1 2 3 4 5 6 7 8
0,92067- (o5 + 5 5+ + b S+ =k Lk )

O+1+z+-+—+—+—+—+—)=148
183 407

Conclusion 2 : La somme des inverses de la fonction de compte des nombres premiers de

Gauss n(x)= est égal la constante 1,48 pour une suite de x,,= e™ ou n est un entiers

x
log(x)
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naturelle. C’est a dire ) g e 1,48.
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