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Abstract

We define a cohomology for exterior forms over a manifold.

1 La cohomologie de De Rham

Les formes extérieures sur une variété admettent une différentielle d qui
vérifie :

d ◦ d = 0

De ce fait, on peut définir la cohomologie de De Rham :

H∗(M,R) = Ker(d)/Im(d)

2 Généralisation de la cohomologie

Soient des formes extérieures β, γ qui vérifient rg(γ) = rg(β)+1, deg(γ) =
1, et :

dβ ∧ β = 0

dγ = 0

On définit :
δ(α) = dα ∧ β + γ ∧ α

C’est une différentielle, car :

δ ◦ δ = 0

On peut donc définir la cohomologie :

H∗

β,γ = Ker(δ)/Im(δ)

3 Propriétés

Si on a dθ = 0, alors :
δ(α ∧ θ) = δ(α) ∧ θ

Cela montre que H∗

β,γ(M,R) est un module sur H∗(M,R).
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