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Abstract

En prenant un fibré muni de connexions, un flot de Yang-Mills est
défini.

1 Le flot de Ricci
Le flot de Ricci a été défini par Hamilton en comparant avec l’équation
de la chaleur [B] :

∂g

∂t
= −2Ricc(g)

Ricc(g) étant la courbure de Ricci de la métrique g.

2 Le flot de Yang-Mills pour les connex-
ions
Pour un espace de connexions sur un fibré au-dessus d’une variété rieman-
nienne, on définit un flot au moyen de la courbure.

Une codifférentielle est définie par l’opérateur de Hodge ∗ [J] :

δ∇ = ∗ ◦ d∇ ◦ ∗

La courbure d’une connexion ∇ est une 2-forme à valeurs dans les endo-
morphismes :

R∇(X,Y ) = ∇X∇Y −∇Y∇X −∇[X,Y ]

On définit un flot sur l’espace des connexions par la formule suivante :

∂∇t

∂t
= δ∇t (R∇t )

Le flot est bien défini car ce sont de chaque côté de l’égalité une 1-forme
à valeurs dans les endomorphismes du fibré.

1



3 Les points fixes du flot
Les points fixes du flot pour des connexions métriques sont définis par les
connexions dont la courbure vérifie :

δ∇(R∇) = 0

ce qui équivaut à, ∆∇ = d∇ ◦ δ∇ + δ∇ ◦ d∇ étant le Laplacien :

∆∇(R∇) = 0

vu que la courbure est fermée ; ce sont donc les connexions dont la cour-
bure est une 2-forme harmonique.
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