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1 L’opérateur de Dirac

L’opérateur de Dirac [F] agit sur les spineurs comme opérateur linéaire d’ordre
un:

D =
∑

i

ei∇ei

pour une base orthogonale ei du fibré tangent.

2 Le flot de Dirac-Ricci

On se donne une métrique hermitienne hS sur le fibré des spineurs:

hS =
∑

i

ψi ⊗ ψ̄i

pour ψi une base orthogonale du fibré des spineurs. L’opérateur de Dirac agit
sur la métrique:

∇
Chern(ψ ⊗ ψ̄′) = (∇Chernψ) ⊗ ψ̄′ + ψ ⊗ ( ¯∇Chern(ψ′))

ei(ψ ⊗ ψ̄′) = ei(ψ) ⊗ ψ̄′ + ψ ⊗ ¯ei(ψ′)

L’opérateur de Dirac agit donc:

D(hS) =
∑

i

ei∇
Chern
ei

(hS)

De plus, on considère la courbure de la connexion de Chern et son contracté par
rapport à une forme symplectique ω sur la base [GHL]:

Ricc(hS) =
∑

i,j

ω(ei, ej)R(∇Chern)(ei, ej)

Le flot de Dirac-Ricci est alors définissable [B] par l’équation suivante:

∂hS

∂t
+ D(hS) = −2iRicc(hS)
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